

p. 5 sur 6

Les fonctions réciproques et le logarithme
1. Fonctions réciproques
Représenter, par une fonction, la multiplication par 2.

Représenter, par une fonction, l’opération inverse.

Utiliser ces deux fonctions pour donner une caractéristique des fonctions réciproques.

1.1 Définition
Soit f(x). Alors 
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 est la fonction réciproque de f si 
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 associe à chaque élément y de l’image de f, l’élément x du domaine de f, c’est-à-dire
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Exercice 1 : L’abonnement pour votre cellulaire coute 0.35$ par minute plus des frais mensuels de 20$.

a) Donner le modèle décrivant la situation.

b) Vous avez un budget de 30$ pour le mois, combien de minutes pouvez-vous utiliser? 

c) Déterminer le modèle de la situation inverse.

Que faut-il faire pour trouver l’équation de la fonction réciproque?

1.2 Interprétation géométrique de la fonction réciproque
Soit la fonction f dont le graphique est le suivant. Déterminer le graphique de la fonction réciproque.

[image: image4.emf]
Note : Une fonction f(x) admet une fonction réciproque si f(x) est dite injective, c’est-à-dire qu’à chaque valeur de y ne correspond qu’une seule valeur de x. Sur un graphique, l’injectivité d’une fonction s’exprime par le fait qu’une ligne horizontale coupe la courbe en un seul point.

2. Fonctions logarithmiques
2.1 Définition
La fonction logarithme est la fonction réciproque de la fonction exponentielle :

Exercice 2 : Trouver la valeur de x dans les équations logarithmiques suivantes :
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Pouvez-vous généraliser les deux derniers exercices?

La calculatrice permet seulement de calculer les logarithmes en base 10 (log) ou en base e (ln). Pour calculer un logarithme en base b, il faut faire un changement de bases : 

	
[image: image10.wmf](

)

(

)

(

)

b

x

x

c

c

b

log

log

log

=


Calculer par exemple 
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	Preuve : De x = by, on a 
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2.2 Propriétés des logarithmes
Soient x et y des nombres réels et a et b des nombres réels positifs (a > 0 et b > 0). Alors

	Prop.
	En symboles mathématiques
	La signification

	1
	
	

	2
	
	

	3
	
	


Fonction réciproque
Soit f(x) = bx et g(x) = logb (x). Déterminons 
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2.3 Graphique de la fonction logarithme
Les fonctions exponentielles et logarithmiques sont des fonctions réciproques. On va donc utiliser le graphique d’une fonction exponentielle pour tracer une fonction logarithmique.  

	f(x) = 2x et g(x) = log2(x)
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	f(x) = 
[image: image19.wmf]x

÷

ø

ö

ç

è

æ

2

1

et g(x) = 
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